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Le modèle abstraitLe modèle abstrait
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La notion de bien économique.La notion de bien économique.
Qu’est ce qu’un bien économique ?Qu’est ce qu’un bien économique ?
•• Vieux débatVieux débat ::

Walras : «Walras : « richesse socialerichesse sociale » Utile,.. Rare, » Utile,.. Rare, 
Appropriables, échangeables, multipliables, valeur. Appropriables, échangeables, multipliables, valeur. 
Mesure …Mesure …

•• Problèmes.Problèmes.
Précision de l’identification : caractéristiques objectives /… rPrécision de l’identification : caractéristiques objectives /… repérable.epérable.

•• Tel tableau de Cézanne…., pas la beauté d’un tableau.Tel tableau de Cézanne…., pas la beauté d’un tableau.

Mesure quantité.Mesure quantité.
•• Une unité, deux unités, Une unité, deux unités, 
•• DivisibleDivisible…totalement ou partiellement.…totalement ou partiellement.

Les catégories de biens.Les catégories de biens.
•• Distinctions «Distinctions « standardsstandards »»

Finaux ou intermédiaires,  Biens et servicesFinaux ou intermédiaires,  Biens et services
Biens détruits Biens détruits immmdtimmmdt / consommation, bien durables./ consommation, bien durables.

•• Distinctions historiquement importantes :Distinctions historiquement importantes :
Biens productibles et les facteurs de production non reproductibBiens productibles et les facteurs de production non reproductibles. les. 

•• Une autre Une autre plus récenteplus récente
Bien privé, Bien collectif, (public)Bien privé, Bien collectif, (public)
Externalité.Externalité.



Le parti de la théorie.Le parti de la théorie.
Un nombre fini de biens.Un nombre fini de biens.
•• i=1,….,n. liste exhaustive. i=1,….,n. liste exhaustive. 

DéfinitionDéfinition
•• Un bien est défini par ses Un bien est défini par ses caractéristiquescaractéristiques

Physiques. Physiques. 
Qualité.   Qualité.   
Eventuellement par le lieu, la date…. Eventuellement par le lieu, la date…. 
les circonstances de sa disponibilité. les circonstances de sa disponibilité. 

•• Sa quantité est mesurable.Sa quantité est mesurable.
Généralement indéfiniment divisible. Généralement indéfiniment divisible. 

•• D’où le concept central de D’où le concept central de vecteur de biens.vecteur de biens.
Vecteur de production, de consommationVecteur de production, de consommation
Un vecteur de RUn vecteur de Rnn ..

Extension et limites. Extension et limites. 
•• Infini, dénombrable, …Infini, dénombrable, …
•• Non dénombrable : la fonction t Non dénombrable : la fonction t →→ c(t).c(t).
•• ExogExogéénnééititéé……choix endogchoix endogèène des caractne des caractééristiques dans un espace dristiques dans un espace d’’attributs. attributs. 

Espace des caractEspace des caractééristiques ou attributs.ristiques ou attributs.
•• Identification : Identification : 

QualitQualitéé, , ……
SymSyméétrie information.trie information.



Les agents finaux.Les agents finaux.

Problème sémantique :Problème sémantique :
•• Consommateurs, ménages, unités de consommation ?Consommateurs, ménages, unités de consommation ?
•• Unités de décision. Unités de décision. 

Hypothèse :Hypothèse :
•• Acteurs non passifs : «Acteurs non passifs : « individualisme méthodologiqueindividualisme méthodologique »»
•• Dotés d’objectifs : choix non arbitraires, cohérents…Dotés d’objectifs : choix non arbitraires, cohérents…
•• Procèdent d’arbitrages rationnels….Procèdent d’arbitrages rationnels….
•• Essentiel pour la fermeture du Essentiel pour la fermeture du systémesystéme……
•• ((cfcf 1er cours)1er cours)

La forme de l’hypothèse de rationalité. La forme de l’hypothèse de rationalité. 
•• Les vecteurs de consommation x Les vecteurs de consommation x ∈∈ RRnn..
•• Un ensemble de consommation XUn ensemble de consommation X⊆⊆ RRnn.. (ex : (ex : RRnn

++))
Contraintes consommation. Contraintes consommation. 

•• «« PréférencesPréférences »»
Un préUn pré--ordre complet(total) de préférences.ordre complet(total) de préférences.

•• Possibilité d’extension à des préPossibilité d’extension à des pré--ordres partiels.ordres partiels.



Le préLe pré--ordre de préférences.ordre de préférences.
Hypothèses standard sur le préHypothèses standard sur le pré--ordre.ordre.
•• Relation binaire complète :Relation binaire complète :

Étant donnés a et b, ou bien aÉtant donnés a et b, ou bien a≥≥b, ou bien ab, ou bien a≤≤b, ou bien ab, ou bien a≈≈bb
PrPrééfféérences strictes arences strictes a>b,>b,

•• Elle Elle estest transitive.transitive.
aa≥≥b et bb et b≥≥c c →→ aa≥≥c. c. 

•• Il satisfait une Il satisfait une hypothhypothèèse de continuitse de continuitéé..
Fonction dFonction d’’utilitutilitéé ::
•• u: x u: x ∈∈X X →→ u(x) u(x) ∈∈R.R.
•• Mesure de Mesure de ll’’utilitutilitéé, de la satisfaction, du bien, de la satisfaction, du bien--être, du niveau de être, du niveau de 

vie.vie.
•• Si u est une fonction dSi u est une fonction d’’utilitutilitéé f0u, avec f croissante, en est une autre. f0u, avec f croissante, en est une autre. 

(Ex Log u, (Ex Log u, √√, , etcetc……))
Thm.Thm. Tout prTout préé--ordre total (transitif) continu est ordre total (transitif) continu est «« reprrepréésentablesentable »» par par 
une fonction dune fonction d’’utilitutilitéé. . 

Preuve : Preuve : 
•• A) diagonale.A) diagonale.
•• B) MesureB) Mesure……

DDéébat sur lbat sur l’’utilitutilitéé..
•• Eclaire.. Eclaire.. 



Le préLe pré--ordre de préférences.ordre de préférences.

Philosophie : Philosophie : 
•• UtilitUtilitéé nn’’a pas de sens cardinal, mais a pas de sens cardinal, mais ordinalordinal……
•• CapacitCapacitéé de choix cohde choix cohéérents : stabilitrents : stabilitéé des comportements.des comportements.
•• Les agents individuels sont ils cohLes agents individuels sont ils cohéérents en ce sens ?rents en ce sens ?

AgrAgréégation points de vues au sein dgation points de vues au sein d’’une même instance.  une même instance.  
Sans Sans cardinalisationcardinalisation (Condorcet et Arrow). (Condorcet et Arrow). 

•• Les unitLes unitéés de consommation sont elles cohs de consommation sont elles cohéérentes en ce sens ? rentes en ce sens ? 
MMéénages ? nages ? 

•• PrPrééfféérences socialement drences socialement dééterminterminéées ?es ?
Point de vue normatif et positifPoint de vue normatif et positif……

La reprLa repréésentation duale des prsentation duale des prééfféérences.rences.
•• Soit un Soit un prprééordreordre/ et la fonction d/ et la fonction d’’utilitutilitéé u, qui le repru, qui le repréésente..sente..
•• Un vecteur de prix des biens, pUn vecteur de prix des biens, p∈∈ RRnn

++, niveau de vie., niveau de vie.
Le programmeLe programme
•• Min p.x, u(x)Min p.x, u(x)≥≥U : min dU : min déépense, niveau de vie. pense, niveau de vie. 
•• Valeur du programme C(p,U) fonction de dValeur du programme C(p,U) fonction de déépensepense
•• Solution du programme M(p,U)Solution du programme M(p,U)∈∈X, la demande compensX, la demande compenséée..e..
•• C(p,U)=p.M(p,U)C(p,U)=p.M(p,U)
•• Cours 2001Cours 2001--2002. 2002. 



L’hypothèse de convexité…L’hypothèse de convexité…
Convexité des Convexité des préfèrencespréfèrences..
•• X(a) =[x≥a, xX(a) =[x≥a, x∈∈XX]]
•• Convexe,  Convexe,  ∀∀a a ∈∈XX

Fonction dFonction d’’utilitutilitéé
•• quasiquasi--concave. concave. 
•• ConcaveConcave
•• «« Moins concaveMoins concave »»..

ConvexitConvexitéé stricte des stricte des 
prprééffèèrencesrences. . 
•• X(a) strictement convexe. X(a) strictement convexe. 

Remarques.Remarques.
•• Ni convaincante, ni Ni convaincante, ni 

nnéécessaire. (agents finaux cessaire. (agents finaux 
nombreux)nombreux)

•• Lien avec la Lien avec la diffdifféérentiabilitrentiabilitéé..



La demande des agents finaux. La demande des agents finaux. 
De la demande compensée à la demande De la demande compensée à la demande walrassiennewalrassienne..
•• Minimisation du coût à maximisation de l’utilité. Minimisation du coût à maximisation de l’utilité. 
•• Max u(x), p.x≤R, Max u(x), p.x≤R, 

R revenu donné R revenu donné exogènementexogènement..
Solution vecteur(s) D(p,R) Solution vecteur(s) D(p,R) ⊆⊆ XX
Valeur du programme V(p,R) = u(D(p,R)).Valeur du programme V(p,R) = u(D(p,R)).

•• Remarque utile : Remarque utile : 
D(p,R)=M(p,V(p,R))…D(p,R)=M(p,V(p,R))…

Propriétés analytiques :Propriétés analytiques :
•• D : (p,R) D : (p,R) →→D(p,R) D(p,R) ⊆⊆ XX
•• Si le Si le prprééordreordre et et «« convexeconvexe »» ::

D(p,R) est un ensemble convexeD(p,R) est un ensemble convexe
D correspondance D correspondance àà valeurs convexes, hvaleurs convexes, héémimi--continue supcontinue supéérieurement.rieurement.

•• Si le Si le prprééordreordre est strictement convexe.est strictement convexe.
D est un vecteur unique et D est une fonction continue.D est un vecteur unique et D est une fonction continue.

•• Si Si diffdifféérentiabilitrentiabilitéé suffisante de u : (suffisante de u : (∂∂ppDD)=()=(∂∂ppMM) + () + (∂∂RRD)(D)D)(D)TT. . 



La formalisation de la productionLa formalisation de la production..
La notion de plan de production.La notion de plan de production.
•• yy∈∈RRnn , , 
•• + une convention essentielle inputs + une convention essentielle inputs --, outputs +, outputs +

Le grand livre des techniques, chapitre jLe grand livre des techniques, chapitre j
•• PrendrePrendre yyjj : peut on le mettre en : peut on le mettre en œœuvre ?uvre ?
•• OuiOui yyjj ∈∈YYjj.,.,
•• YYjj est lest l’’ensemble de production j.ensemble de production j. YYjj ⊆⊆ RRnn

•• DiffDifféérence avec fonction de productionrence avec fonction de production ffjj((yyjj))≤≤00
•• Du niveau de lDu niveau de l’’unitunitéé de production de production àà ll’é’économie par addition : conomie par addition : 

yy11+ y+ y22 . . 
•• ProblProblèème de simultanme de simultanééititéé, mais, mais……

LL’’ensemble de production global:ensemble de production global:
•• Y=Y=∑∑jj YYjj
•• Technique mathTechnique mathéématique : la somme vectorielle dmatique : la somme vectorielle d’’ensemblesensembles
•• Une reprUne repréésentation sentation «« efficaceefficace »»..



La formalisation de la productionLa formalisation de la production

A
B

Les propriétés de l’ensemble Les propriétés de l’ensemble 
de production de production YYjj
•• AdditivitAdditivitéé : Si y: Si y11∈∈Y, yY, y22 ∈∈Y, Y, 

yy11+ y+ y22 ∈∈Y.Y.
•• DivisibilitDivisibilitéé : Si y : Si y ∈∈Y, Y, tyty ∈∈Y, Y, 

t<1t<1
AdditivitAdditivitéé + divisibilit+ divisibilitéé →→
Cône convexeCône convexe
•• Si facteurs rares limitSi facteurs rares limitéés s 

cachcachéés, convexits, convexitéé stricte.stricte.
•• Philosophie : indivisibilitPhilosophie : indivisibilitéés s 

mais limitmais limitéées.es.
Remarques sur les Remarques sur les 
indivisibilitindivisibilitéés.s.
•• Rendements croissants, Rendements croissants, 

indivisibilitindivisibilitééss
•• Si indivisibilitSi indivisibilitéés les sections s les sections 

ne sont pas convexes.

A
B

ne sont pas convexes.



Dualité : le profit «Dualité : le profit « à prix donnésà prix donnés »»

Maximisation du profit ou Maximisation du profit ou 
Description duale ?Description duale ?
•• p p εε RRnn

++
•• Max p.y, yMax p.y, yεεY, Y, 0 0 εεYY
•• Valeur Valeur ππ(p), solution n(p) (p), solution n(p) ⊆⊆RRn. n. 

RRéésultats spsultats spéécifiques cifiques 
•• Y strictement convexe.Y strictement convexe.
•• ππ(p) ≥0, n(p) univoque.(p) ≥0, n(p) univoque.
•• l’application pl’application p⇒⇒ n(p) est n(p) est 

Définie pour un sous ensemble de Définie pour un sous ensemble de 
pp∈∈PP
ContinueContinue

RRéésultatssultats……..
•• Y cône convexe, n(p) est un cône Y cône convexe, n(p) est un cône 

convexe, convexe, ππ(p) ≤0.(p) ≤0.
•• La correspondance est h.c.s, à La correspondance est h.c.s, à 

valeurs convexes…valeurs convexes…
Quid du calcul marginal ?Quid du calcul marginal ?
•• n pas différentiable…n pas différentiable…
•• Conditions du premier ordre des Conditions du premier ordre des 

programmes…

p
Y

n(p)

Pprogrammes…
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